
А-интегралом Пуассона для' f  {Р) — f  {Р), а бигармонически сопряженная 
ей функция V  (гг, гР Гз, »з) представима интегралом:

-   2 ■

i  i  S I /  ' ’ (Р) +  ■ П  Р  4к,- Ск) d X
Л„ Й = 1

где / ( Я )  — / ( Я ) ,  / ‘̂ ЧЯ) + /'^ Ч Я ) являются С-угловыми граничными, 
значениями функции I/ (rj, ®i; г 2, 9z) п V (rj, cpj; г^, ^з) на /.« .

Т е о р е м а  3. Всякая аналитическая функция, представимая в в 
виде двойного 1-интеграла типа Коши:

I f f ' ф (аь аг)

где Ф (а 1 , а 2) =  Ф 1 (а 1 , а. )̂ +  гФ (а 1 , а )̂, Ф] (« i,  « 2) И Ф зС«!, аз) —  действи­
тельные функции периода 2тг по каждому аргументу, суммируемые на Д„, 
представима там в виде двойного Л-интеграла Коши (общего вида) (1),
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РЕШ ЕНИЕ КРАЕВЫ Х ЗАДАЧ ДЛЯ НЕКОТОРЫХ 
ДИФФЕРЕНЦИАЛЬНЫ Х УРАВНЕНИЙ В ВИДЕ КОНТУРНЫХ

ИНТЕГРАЛОВ
\

Рассматривается краевая задача для дифференциального уравнения по­
рядка п — 2т с двумя независимыми переменными:

6 = 0

=  (I)

в прямоугольнике й _[Х( <  х  <  Хз; ~у̂  ^  у ^  Уз], на сторонах которого за­
даны граничные условия

Яу и(х , у) =  Pi (у). Q¡ й (х , у) =  д/ (х); у =  1 , 2 , ..., п\ (2 ) 

где Я/ и (х, у) — есть линейная комбинация с постоянными коэффициента­

ми, составленная из значений и; — , при х  =  х ,, Хз; Q| й(х, у )-
/- дх дх ^

да а " - ’ и
ду ’ ■■■’ ду"

/ ( ^ '.  у). Я/(у), (4С)— данные.функции.-,
Считаем, что коэффициенты ай(х), 6 * (у) имеют достаточное число 

производных и удовлетворяют неравенствалТ:

¿пг.(у)^. 0 ; (х) ^  0 ; Ьк(у) '^9\
к = т - \ .

с. J
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аналогичная комбинация из значений й, - ^ ,  ...,  ̂ „1 .“ при у =  yi, yi



Граничные линейные комбинации Я ,-«, О/ и таковы, что линейные 
операторы;

Ли
m

=  Я /й  =  0; у = .1 , 2,

1П

Q / «  =  0; у =  г, 2, ..., п;

(4)

(5)

действующие по одной независимой переменной, являются самосопряжен­
ными и положительно определенными операторами в гильбертовых прост­
ранствах I® (Х1 ^  X <  Ха) и I® (у1 ^  у <  уО соответственно.

Их можно рассматривать также как операторы, действующие на фуйк- 
ции двух переменных гильбертова пространства /,®(й), считая одну из пе­
ременных параметром.

Если Я л , — резольвентьц операторов А и .  Я в пространствах 
(а: 1 ^  X Ха) и ¿® (у 1 '^ у  У2), то их естественные продолжения на

функции двух переменных являются резольвентами соответствующих про­
долженных операторов в пространстве ¿®(2 ).

Пусть Ех (х), Е ‘-х  (у) — функции, определяемые из уравнений:

( Л - Х ) д 1 ( х )  =  0; р , д { ( х ) = Ц ’ к, 7 =  1, 2, . . . , /7 . (6 )

К  у -  1. 2, ,7,
■ Если / ( х ,  у) е  областям определения операторов Л и Я в ¿®{9); 

(а:) е о б л асти  определения оператора 4  в /,® (х 1 < х < Х а ) ;  р / ( у ) е о б ­
ласти определения оператора В  в 7,® (у1 <  у <Уа), то решение краеюй за­
дачи ( 1 —2 ) имеет вид:

/00

y ) =  ¿  S [ Ял Я_ л / ( х ,  y) +  2 я í W Г _ ^ Я ^ ( y )  +
— /оо , /==1

+  F ^ x { y ) R x q ¡ { x ) ] d ' K .  (8)

' /  О. Ф. Меньших

О КАСАТЕЛЬНОМ ПРЕОБРАЗОВАНИИ СОФУСА ЛИ

При исследовании нелинейных уравнений с ча1стяыми производны­
ми иногда полезно преобразовать уравнения к новым нерешенным и 
новой функции. Одним из таких преобразований является общее каса­
тельное преобразование Софуса Ли. В данной работе показано, как 
можно найти вид так называемой производящей функции и связь ее с 
первснаиаль'ными независимыми переменными, если заданы новые пе­
ременные. Ограничимся рассмотрением преобразования функции 
Z =  z(x, у )  от двух переменных. Пусть заданы новые переменные

Sj =  / 1  (ATi, \'2, Рх, Р2У, ^ 2  — f ^2'  Р\, Яз)- (О
Как известно, общее касательное преобразование Софуса Ли записывается 
в виде

d V  - ^ d t x -  =  р (¿2 -  Рх dXx -  p.^dx^). (2)
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