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Существование разнообразных способов нахождения центра масс 

различных фигур дает возможность найти более рациональный и удобный 
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для заданной задачи алгоритм решения. Выбор способа во многом зависит 

от предложенных задач.  

Представим систему, состоящую из двух точек А и В, к которым 

прикреплены грузы различной массы 𝑚1 и 𝑚2. Пусть эти точки соединены 

между собой стержнем, на котором есть точка 𝑍, являющаяся центром 

масс, тогда равенство 𝑚1𝑑1 = 𝑚2𝑑2 можно записать в виде: 𝑚1|𝑍𝐴⃗⃗⃗⃗  ⃗| =

𝑚2|𝑍𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗|, по свойству длины вектора имеем |𝑚1𝑍𝐴⃗⃗⃗⃗  ⃗| = |𝑚2𝑍𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗|. Следует 

учесть, что вектор 𝑍𝐴⃗⃗⃗⃗  ⃗ и вектор 𝑍𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ противоположно направлены, тогда 

получим выражение 𝑚1𝑍𝐴⃗⃗⃗⃗  ⃗ =  −𝑚2𝑍𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ [1]. Перенесем все в левую сторону: 

𝑚1𝑍𝐴⃗⃗⃗⃗  ⃗ + 𝑚2𝑍𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 0⃗  (1) 

Итак, центром масс двух материальных точек 𝑚1𝐴 и 𝑚1𝐵 должна 

быть такая точка Z, для которой будет справедливо равенство (1). 

Рассмотрим рациональный способ нахождения центра масс материальных 

точек одинаковой массы, которые симметричны друг другу. 

Задача. Найти центр масс системы материальных точек, которые 

находятся симметрично относительно оси l (рис. 1).   

Решение.  

Пусть 𝑆1 - центр масс системы, 

состоящей из точек А и В c массами 

1 гр. Так как масса точек одинакова, 

то центр масс будет находиться на 

середине отрезка АВ. Далее по 

формуле (1) находим центр масс 𝑆2 

между следующей материальной 

точкой Е и найденным центром масс 

𝑆1, получим пропорцию: 

|𝑆2𝑆1|

|𝑆2𝐸|
=

2

1
, 

где |𝑆2𝑆1|, |𝑆2𝐸| - это длины отрезков  

Рис. 1. Система материальных 

точек. 
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𝑆2𝑆1 и 𝑆2𝐸. И так далее, пока не переберем все точки. Данный способ 

содержит в себе большое количество вычислений, поэтому его 

использование не рационально в заданной задаче. 

В случае симметрии центр масс системы материальных точек будет 

находиться на оси симметрии [2]. Но как его рациональнее найти 

рассмотрим далее. Пусть S – центр масс всей системы материальных 

точек. Для начала найдем центры масс S1, S2, S3 между точками A, B; C, D; 

F, G, симметричными оси l. Масса точек одинакова, следовательно, центры 

масс будут находиться в середине отрезка, соединяющего данные точки.  А 

так как точки находятся равноудаленно от оси l, то середина отрезка будет 

находиться на оси симметрии (рис. 2). 

  

 Находим теперь центр масс между точками, лежащими на оси 

симметрии, он будет расположен на середине отрезка EH в точке S4. В 

найденных центрах масс сосредоточено одинаковое количество точек, 

поэтому центры масс S5, S6 между этими точками будет снова находиться 

на середине отрезков S1S2 и S4S3.   

Рис. 2. Центры массы 

симметричных точек. 

Рис. 3. Центр масс системы 

материальных точек. 
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Чтобы найти центр масс системы материальных точек S, осталось 

найти центр масс между точками S5 и S6. Так как в данных точках 

сосредоточена одинаковая масса, то центр масс будет находиться снова на 

середине отрезка S5S6 (рис. 3). 

Данный способ позволяет намного быстрее найти центр масс 

системы материальных точек симметричных друг другу без пропорций и 

сложных вычислений. Поэтому его использование рационально при 

решении задач данного типа. 
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