
Также будет рассказано о связи подобных теорем с доказательством свой-
ства (T) Каждана для расщепимых групп над конечно порожденными коль-
цами.
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Доклад основан на совместной работе автора с Сергеем Джунусовым [3].
(Аффинным) алгебраическим моноидом называется неприводимое (аф-

финное) алгебраическое многообразие X с ассоциативным умножением
µ : X × X → X, которое является морфизмом алгебраических многообра-
зий и обладает нейтральным элементом. Группа обратимых элементов G(X)
алгебраического моноидаX является алгебраической группой, открытой вX.
Согласно [4], каждый алгебраический моноид X, чья группа обратимых эле-
ментов G(X) является аффинной алгебраической группой, является аффин-
ным моноидом.

Пусть основное поле K алгебраически замкнуто и характеристики нуль.
В коммутативном случае группа G(X) распадается в прямое произведение
Gr
m × Gs

a, где через Gm = (K×,×) и Ga = (K,+) обозначены соответствен-
но мультипликативная и аддитивная группы основного поля K. Число r мы
называем рангом коммутативного моноида X.

В работе [1] были изучены структуры коммутативных моноидов на аф-
финных пространствах An, в частности, дана классификация таких струк-
тур в произвольной размерности n для рангов 0, n−1 и n и получена полная
классификация коммутативных моноидов на An в размерности не выше 3. В
работе с Сергеем Джунусовым некоторые из этих результатов обобщены на
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произвольные нормальные аффинные многообразия. Оказывается, что каж-
дое аффинное алгебраическое многообразие, допускающее структуру монои-
да ранга 0, n−1 или n, является торическим, и структуры ранга n−1 описы-
ваются корнями Демазюра многообразия X. В частности, получена полная
классификация структур коммутативных моноидов на нормальных аффин-
ных поверхностях. Отмечу, что в недавнем препринте [2] получена класси-
фикация структур некоммутативных моноидов на нормальных аффинных
поверхностях.

Я расскажу про полученные в [3] классификации, описывающие струк-
туры коммутативных моноидов на нормальных аффинных поверхностях на
двух языках. Если задавать умножение µ : X ×X → X с помощью коумно-
жения µ∗ : K[X] → K[X] ⊗ K[X], то кроме естественного сложения на аф-
финных пространствах и коумножения µ∗ : χu 7→ χu ⊗ χu, происходящего из
торической структуры, имеется серия коумножений

µ∗ : χu 7→ χu ⊗ χu(1⊗ χe + χe ⊗ 1)〈p,u〉,

где через e обозначен один из корней Демазюра, соответствующих прими-
тивному вектору p на луче конуса торического многообразия. Кроме того,
структуру моноида на X можно задать с помощью структуры моноида на
тотальном координатном пространстве X̄ с помощью конструкции Кокса.
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Пусть V — счётномерное векторное пространство над полем комплексных
чисел. Обобщённым флагом называется цепь вложенных подпространств F

1Работа выполнена при финансовой поддержке РФФИ, грант 20–01–00091а.
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