
Отметим, что случай, когда X ′ является торическим многообразием, был
изучен в работе [2].
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Изучение разных обобщений алгебр Ли является важной задачей, и такие
объекты на протяжение многих лет активно исследуется со стороны многих
алгебраистов. Супералгебры Ли и алгебры Лейбница являются обобщениями
алгебр Ли. Супералгебры Ли возникли из свойств суперсимметрии в мате-
матической физике, и они зарекомендовали себя как универсальный объект
в современной алгебре. Алгебры Лейбница были введены как алгебры, у ко-
торых всякий оператор правого умножения является дифференцированием.
Раз супералгебры Лейбница обобщают не только алгебры Лейбница, но и су-
пералгебры Ли, то, естественно, их изучение должно проходить в некоторой
степени параллельно исследованиям данных многообразий.

Основные понятия и систематическое изложение основ супералгебр Ли
даны в монографии В.Г. Каца [4]. Простые, полупростые суперлагебры Ли
изучены в работах В.Г. Каца, Ф.А. Березина, В.С. Ретаха, а разрешимые
супералгебры Ли, у которых нильрадикалом является алгебра Гейзенберга,
рассматривались в работе [5]. Для изучения нильпотентных супералгебр уста-
навливаются некоторые условия, такие, как индекс нильпотентности, харак-
теристическая последовательность и т.д. Например, в работе [2] были клас-
сифицированы нильпотентные супералгебры Ли с максимальным индексом
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нильпотентности n + m, где n, m — размерности чётной и нечётной частей
супералгебры соответственно.

Понятие супералгебры Лейбница впервые было введено в работе С. Аль-
беверио, Ш.А. Аюпова и Б.А. Омирова [1] в 2005 году, и в этой работе доказа-
но, что (n+m)-мерная супералгебра Лейбница имеет максимальный индекс
нильпотентности n + m + 1. Далее, нильпотентные супералгебры Лейбница
с нильиндексом (n+m) получены в серии работ Б.А. Омирова, А.Х. Худой-
бердиева и других.

В данной работе классифицируются нелиевы разрешимые супералгебры
Лейбница, у которых нильрадикалом является (m+ 2)-мерная супералгебра
Ли с нильиндексом m+ 2, то есть с максимальным нильиндексом.

Определение 1. Z2-градуированная алгебра G = G0 ⊕ G1 называется су-
пералгеброй Ли, если она снабжена произведением [−,−], которое удовлетво-
ряет следующим условиям:
1. [x, y] = −(−1)αβ[y, x], для любых x ∈ Gα, y ∈ Gβ;
2. (−1)αγ[x, [y, z]] + (−1)βα[y, [z, x]] + (−1)γβ[z, [x, y]] = 0 для любых x ∈ Gα,
y ∈ Gβ, z ∈ Gγ (cупертождество Якоби).

Определение 2. Z2-градуированная алгебра L = L0 ⊕ L1 называется су-
пералгеброй Лейбница, если она снабжена произведением [−,−], которое удо-
влетворяет следующему условию:[

x, [y, z]
]

=
[
[x, y], z

]
− (−1)αβ

[
[x, z], y

]
для всех x ∈ L, y ∈ Lα, z ∈ Lβ (супертождество Лейбница).

В следующей теореме приведена классификация нильпотентной суперал-
гебры Ли максимального нильиндекса.

Теорема 1 [2]. Пусть G — супералгебра Ли нильиндекса n + m. Тогда
n = 2, m нечётное и существует базис {e1, e2, y1, y2, . . . , ym} супералгебры G

такой, что умножения в этом базисе имеют следующий вид:

N2,m : [yi, e1] = yi+1, 1 6 i 6 m− 1, [ym+1−i, yi] = (−1)i+1e2, 1 6 i 6
m+ 1

2
.

Надо отметить, что разрешимые супералгебры Ли с нильрадикалом N2,m

были классифицированы в работах [3] и [4] разными методами. Мы приведем
классификацию разрешимых нелиевых супералгебр Лейбница,
у которых нильрадикалом является супералгебра Ли максимального
нильиндекса N2,m .
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Лемма 1. Пусть L = L0 ⊕ L1 — разрешимая супералгебра Лейбница, у
которой нильрадикал изоморфен N2,m и L0 – алгебра Ли. Тогда L является
супералгеброй Ли.

Из Леммы 1 следует, что нелиева супералгебра Лейбница с нильрадикалом
N2,m имеет нелиевую чётную часть, то есть L0 — нелиева алгебра Лейбница.

Теорема 2.Пусть L— нелиева разрешимая супералгебра Лейбница такая,
что L2 ∼= N2,m. Тогда dim(L) = m+3 и L изоморфна следующей супералгебре:

M :



[e1, x] = −[x, e1] = e1,

[x, x] = e2,

[yi, e1] = yi+1, 1 6 i 6 m− 1,

[ym+1−i, yi] = (−1)i+1e2, 1 6 i 6
m+ 1

2
,

[yi, x] = −[x, yi] = (i− m+ 1

2
)yi, 1 6 i 6 m.
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