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Пусть U = Un — унитреугольная группа, то есть группа верхнетреуголь-
ных матриц размера n×n с единицами на диагонали над конечным полем Fq,
u = un — её алгебра Ли, состоящая из верхнетреугольных матриц с нулями
на диагонали, а u∗ = u∗n — двойственное к ней пространство (оно естественно
отождествляется с помощью формы следа с пространством нижнетреуголь-
ных матриц с нулями на диагонали). Группа U действует на алгебре Ли u

присоединённым образом; двойственное действие в пространстве u∗ называ-
ется коприсоединённым.

Согласно методу орбит А.А. Кириллова, орбиты коприсоединённого дей-
ствия находятся во взаимно однозначном соответствии с неприводимыми ком-
плексными конечномерными представлениями группы U (мы предполагаем,
что p = charFq > n). А именно, неприводимый характер χ = χΩ, соответ-
ствующий орбите Ω ⊂ u∗, вычисляется по формуле

χ(g) =
1√
|Ω|

∑
µ∈Ω

θ(µ(ln(g))), g ∈ U.

Здесь ln : U → u — изоморфизм аффинных многообразий, действующий по
стандартной формуле для логарифма, а θ : Fp → C× — произвольный фикси-
рованный нетривиальных гомоморфизм.

Классификация орбит для произвольного n является дикой задачей. С
другой стороны, описание орбит максимальной размерности было получе-
но ещё в самой первой работе Кириллова по методу орбит [1]. А именно,
каждая такая орбиты является орбитой единственной линейной формы вида
f =

∑
α∈D0

ξ(α)eα. Здесь D0 = {(n−j+1, j), 1 6 j 6 n0 = [n/2]}, ξ : D → F×q
— произвольное отображение, а eα = ei,j для α = (i, j) (в случае чётного n
допускается также ситуация ξ(n0 + 1, n0) = 0). Явное описание соответству-
ющих характеров (мы будем называть их характеры глубины 0) вытекает из
результатов работы К. Андре [2]. Более точно, для каждого такого характера
χ он описал явными уравнениями его носитель

Supp(χ) = {g ∈ U | χ(g) 6= 0}

и вычислил значение характера χ на произвольном классе сопряжённости из
носителя.
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Орбиты предмаксимальной размерности были описаны в работе М.В. Иг-
натьева и А.Н. Панова [4]. Соответствующие им характеры были вычислены
в работе М.В. Игнатьева [3]. В частности, к ним относятся характеры глуби-
ны 1, соответствующие орбитам линейных форм вида f =

∑
α∈D1

ξ(α)eα, где
D1 = D0 ∪ {(n − 1, 1), (n, 2)} \ {(n, 1), (n − 1, 2)}. Основной метод, исполь-
зованный при доказательстве, — метод полупрямого разложения Макки [7]
(см. также [6]). Этот метод сводит изучение неприводимых характеров груп-
пы вида A o B, где A абелева, к неприводимым характерам группы A и их
централизаторов в группе B. Выбирая A = {g ∈ U | gi,j = 0 при i > j > 1},
B = {g ∈ U | gi,1 = 0 при i > 1} ∼= Un−1, можем свести вычисление со-
ответствующих характеров к характерам глубины 0, описание которых уже
известно.

Следующим естественным шагом является рассмотрение характеров глу-
бины 2, соответствующих орбитам линейных форм вида f =

∑
α∈D2

ξ(α)eα,
гдеD2 = (D0∪{(n−1, 1), (n−2, 2), (n, 3)})\{(n, 1), (n−1, 2), (n−2, 3)}. Метод
полупрямого разложения Макки позволяет свести вычисление таких харак-
теров к характерам глубины 1, описание которых уже известно. Основной
результат, который я представлю в докладе, заключается в явном описании
носителей характеров глубины 2 с помощью уравнений. Доклад основан на
совместной работе с М.В. Игнатьевым [5].
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