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Известна классическая конструкция Титса–Кантора–Кёхера, позволяю-
щая по простой йордановой алгебре J построить простую алгебру Ли g, име-
ющую вид

g = der(J)⊕ sl2(J).

Теорема Титса–Кантора–Кёхера утверждает, что между простыми йордано-
выми алгебрами и простыми алгебрами Ли, снабжёнными вышеуказанным
разложением, существует взаимно однозначное соответствие.

Конструкцию Титса–Кантора–Кёхера можно интерпретировать как ли-
нейное представление алгебры Ли sl2 автоморфизмами алгебры Ли g, которое
разлагается на неприводимые представления размерностей 1 и 3. Естествен-
ным обобщением является следующее понятие. Пусть S — редуктивная алгеб-
раическая группа. S-структурой на алгебре Ли g называется гомоморфизм
Φ: S → Aut(g).

В докладе рассматриваются SL2-структуры. SL2-структуру назовем ко-
роткой, если представление Φ группы SL2 разлагается на неприводимые
представления размерностей 1, 2 и 3. При этом изотипное разложение пред-
ставления Φ будет иметь вид

g = g0 ⊕
(
C2 ⊗ J1

)
⊕
(
sl2 ⊗ J2

)
.

Конструкция Титса–Кантора–Кёхера получается при J1 = 0. Доклад будет
посвящён случаю J1 6= 0.

Аналогично теореме Титса–Кантора–Кёхера, будет установлено взаимно
однозначное соответствие между простыми алгебрам Ли с короткой SL2-
структурой с J1 6= 0 и так называемыми простыми симплектическими трой-
ками Ли–Йордана (J1; g0; J2), где J1 — симплектическое пространство, g0 —
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редуктивная подалгебра Ли в sp(J1), а J2 — простая йорданова подалгебра
симметрических операторов на J1, причём алгебры J2 и g0 не имеют нетриви-
альных общих инвариантных подпространств в J1. Будет дана полная клас-
сификация коротких SL2-структур на простых алгебрах Ли.

Работа выполнена при финансовой поддержке Минобрнауки РФ в рамках
реализации программы Математического центра фундаментальной и при-
кладной математики по соглашению №075–15–2019–1621, а также при под-
держке гранта РФФИ № 20–01–00515 А.
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Доклад основан на работах [1], [2].
В докладе будет дана классификация структур супералгебры Хопфа на

квантовой супералгебре Uq(sl(m,n)) как в случае, когда параметр квантова-
ния является как корнем из единицы, так и в случае параметра квантования
общего положения. Известно, что супералгебра Ли sl(m,n) может быть зада-
на разными матрицами Картана (или, что то же самое, разными диаграмма-
ми Дынкина), как и е квантование – квантовая супералгебра Uq(sl(m,n)). Но
оказывается, что разным диаграммам Дынкина, вообще говоря, соответству-
ют неизоморфные квантовые супералгебры Хопфа. Мы даем классификацию
возможных структур супералгебры Хопфа на заданной ассоциативной кван-
товой супералгебре Uq(sl(m,n)). Мы описываем также изоморфизмы между
квантовыми ассоциативными супералгебрами типа Uq(sl(m,n)), как сохраня-
ющими, так и меняющими структуру супералгебры Хопфа. Главную роль в
таком описании играет квантовый группоид Вейля и его представление авто-
морфизмами квантовой супералгебры. Мы также получаем явные формулы
для универсальных R-матриц и описываем связь между ними в терминах
твистов, дающих представление элементов квантового группоида Вейля.
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